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Varieta rigide non infinitesimamente rigide
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Presentero un risultato ottenuto in [2], in collaborazione con 1. Bauer
(Bayreuth), in cui risolviamo il seguente problema posto nel 1971 in [3].

Problema di M-K: Trovare un esempio di una varieta complessa compatta
che sia rigida ma non infinitesimamente rigida.

Definizione. Ricordiamo che una varietad complessa compatta si dice
rigida se ogni piccola deformazione della sua struttura complessa pro-
duce una varietd complessa biolomorfa a quella originale;
infinitesimamente rigida se il primo gruppo di coomologia del suo fascio
tangente olomorfo ¢ nullo.

Per il criterio di Kuranishi ogni varietd complessa compatta infinitesi-
mamente rigida é rigida. Il Problema di M-K & di mostrare attraverso un
controesempio che il viceversa non é vero. E ben noto che non ci sono
controesempi di dimensione 1.

La difficolta principali sono due: le varieta rigide sono rare, ed é difficile
dimostrarne la rigidita senza usare il criterio di Kuranishi. In [2] abbia-
mo ottenuto un criterio di rigidita per superfici complesse compatte S che
contengano curve razionali lisce con autointersezione —2, la cui esistenza
impedisce che S sia infinitesimamente rigida. Applicandolo a opportune
product-quotient surfaces, otteniamo il
Teorema 1. Esiste una famiglia numerabile non limitata (ossia con genere
geometrico arbitrariamente alto) di superfici complesse compatte minimali di
tipo generale Tigide ma non infinitesimamente rigide.

In effetti ([1]) ogni superficie rigida non infinitesimamente rigida ¢ di ti-
po generale. Invece considerando prodotti tra tali superfici e varieta rigide
abbiamo mostrato il
Teorema 1. FEsistono varietd complesse compatte rigide ma non infinitess-
mamente rigide di dimensione n e dimensione di Kodaira k per ogni coppia
(n,k) conn>3 er+#0,1,2,3en>5, k=2.
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